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Exercice 1

1§ Soit la fonction g définie sur R par gpxq “ 2x3 ´ 3x2 ´ 1.

a§ Déterminer la fonction dérivée g1 puis dresser le tableau de variations de g. On déterminera les limites en
l’infini sans justification.

b§ Démontrer que l’équation gpxq “ 0 admet une unique solution notée α dans R et que 1 ă α ă 2.
c§ À l’aide d’un tableau de valeurs sur la calculatrice, déterminer un encadrement de α à 10´3.
d§ En déduire le signe de gpxq suivant les valeurs de x.

2§ Soit la fonction f définie sur s ´ 1;`8r par fpxq “
1 ´ x

1 ` x3
.

a§ Déterminer les limites de f en ´1 et en `8.

b§ Déterminer la fonction dérivée f 1 et montrer que f 1pxq “
gpxq

p1 ` x3q2
où g est la fonction de la question

précédente.
c§ Déterminer le signe de f 1 sur s ´ 1;`8r puis dresser le tableau de variations de f sur s ´ 1;`8r.
d§ Calculer fp1q. En déduire que l’équation fpxq “ 4 admet une unique solution sur s ´ 1; 1s.
e§ L’équation fpxq “ 4 admet-elle une autre solution sur r1;`8r ? Justifier.

Exercice 2

Soit f la fonction définie par fpxq “ 1, 4xp1 ´ xq sur r0; 1s.

1§ Justifier que f est continue sur R.
2§ Résoudre l’équation fpxq “ x.
3§ Montrer que f est croissante sur r0; 0, 5s.
4§ Soit u la suite définie par u0 “ 0, 1 et @n P N, un`1 “ fpunq.

Démontrer par récurrence que pour tout n P N, 0 ď un ď un`1 ă 0, 5.
5§ En déduire que u est convergente et déterminer sa limite.
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